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Exercicio 1 1. Considere a seqiiéncia numérica a,, n = 0,1,..., dada por
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ap = dz .
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Mostre que a seqiiéncia tem sinal alternado: ag, >0 e agey1 <0, k=0,1,..., € |a,| decresce
e tende a 0 quando n — oo. Para isso, use
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1 1
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e obtenha uma quota inferior e superior para a, quando n é par e impar. Note que sinx > (
(<0) em (nm,(n+ 1)7) sen é par (impar).

2. Use as quotas inferiores e superiores para mostrar que a integral
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converge.
3. Seja f: R — R uma func¢do w—periodica satisfazendo
T —sinz
r)=——"7J4, se r e |—m/2,m/2|\{0
flay =20 [~ /2,7/2\{0)

e f(0) = 0. Mostre que f € uma fungdo continua em —7/2 < x < 7/2 com descontinuidade
em £7/2. Como f € integravel e absolutamente integrdvel, pelo Lema de Riemann—Lebesgue
(pdg. 56 do texto "Andlise de Fourier e EDPs” de Djairo G. de Figueiredo)
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4. Mostre que a integral acima pode ser escrita como
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onde
_ 1sin(2N + 1)z
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é o nucleo de Dirichlet.

5. Conclua, das propriedades de Dy (x), Lema de Riemann—Lebesgue (1) e itens 2 e 4,
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