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Exercicio 1. (nota méxima 3) Escreva a férmula de Taylor de f(x) = log(1 + senx) com centro
em zero e ordem 3 (com o resto em forma de Peano).

Faca o exercicio sem calcular as derivadas de log(1+ sen x), mas usando de uma maneira oportuna as
formulas de Taylor de log(1 + x) e de senx. (Quem nao lembrar das férmulas de Taylor de log(1 + x)
e de senx, pode obviamente obté-las por meio da aboradgem tradicional, ou seja, calculando as
derivadas).

Justifique porque o polinémio obtido e o resto constituem de fato a férmula de Taylor de ordem 3
da f.

Enfim, calcule f (0) diretamente da férmula de Taylor obtida.

Exercicio 2. (nota maxima 3) Uma sequéncia {a,} é chamada sequéncia de Cauchy se para todo €
positivo fixado existe 7 tal que para todo n,m > 7 temos |a, —an,| < €. Prove os resultados seguintes:
(1) Uma sequéncia de Cauchy é limitada.
(2) Uma sequéncia é de Cauchy é convergente a um limite finito (use o fato de que uma sequéncia
limitada possui uma subsequéncia convergente).
(3) Uma sequéncia convergente a um limite finito é de Cauchy.

Exercicio 3. (nota maxima 3) Estude a convergéncia das duas séries seguintes:

n?+ senn “logn
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Exercicio 4. (nota maxima 2) Usando oportunamente as propriedades da fungao logaritmo, prove
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que a serie
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é divergente.

JUSTIFIQUE COM ATENCAO CADA PASSO DOS EXERCICIOS
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Exercicio 1. (nota maxima 3) Escreva a férmula de Taylor de f(x) = e®"% com centro em zero e
ordem 3 (com o resto em forma de Peano).

Faca o exercicio sem calcular as derivadas de e®"*

, mas usando de uma maneira oportuna as
formulas de Taylor de e* e de senx. (Quem nao lembrar das formulas de Taylor de e* e de sen,
pode obviamente obté-las por meio da aboradgem tradicional, ou seja, calculando as derivadas).

Justifique porque o polindmio obtido e o resto constituem de fato a férmula de Taylor de ordem 3
da f.

Enfim, calcule f (0) diretamente da férmula de Taylor obtida.

Exercicio 2. (nota maxima 3) Uma sequéncia {a,} é chamada sequéncia de Cauchy se para todo €
positivo fixado existe 7 tal que para todo n,m > 7 temos |a,, —a;,| < €. Prove os resultados seguintes:
(1) Uma sequéncia de Cauchy é limitada.
(2) Uma sequéncia é de Cauchy é convergente a um limite finito (use o fato de que uma sequéncia
limitada possui uma subsequéncia convergente).

(3) Uma sequéncia convergente a um limite finito é de Cauchy.

Exercicio 3. (nota méaxima 3) Estude a convergéncia das duas séries seguintes:

2 n% + cosn logn
—_— b
2 nz::z n3 4 2n ) ; 3n?

Exercicio 4. (nota maxima 2) Usando o confronto com uma conveniente funcao integral, prove
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que a serie

é convergente.

JUSTIFIQUE COM ATENCAO CADA PASSO DOS EXERCICIOS
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Exercicio 1. (nota méxima 3) Escreva a férmula de Taylor de f(x) = log(1 + senx) com centro
em zero e ordem 3 (com o resto em forma de Peano).

Faca o exercicio sem calcular as derivadas de log(1+ sen x), mas usando de uma maneira oportuna as
formulas de Taylor de log(1 + x) e de senx. (Quem nao lembrar das férmulas de Taylor de log(1 + x)
e de senx, pode obviamente obté-las por meio da aboradgem tradicional, ou seja, calculando as
derivadas).

Justifique porque o polinémio obtido e o resto constituem de fato a férmula de Taylor de ordem 3
da f.

Enfim, calcule f (0) diretamente da férmula de Taylor obtida.

Exercicio 2. (nota maxima 3) Uma sequéncia {a,} é chamada sequéncia de Cauchy se para todo €
positivo fixado existe 7 tal que para todo n,m > 7 temos |a, —an,| < €. Prove os resultados seguintes:
(1) Uma sequéncia de Cauchy é limitada.
(2) Uma sequéncia é de Cauchy é convergente a um limite finito (use o fato de que uma sequéncia
limitada possui uma subsequéncia convergente).
(3) Uma sequéncia convergente a um limite finito é de Cauchy.

Exercicio 3. (nota maxima 3) Estude a convergéncia das duas séries seguintes:

) in3+ senn ) inogn
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Exercicio 4. (nota méaxima 2) Usando o confronto com uma conveniente fungao integral, prove
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que a serie

é convergente.

JUSTIFIQUE COM ATENCAO CADA PASSO DOS EXERCICIOS







MAT 206 - MAP 216 - Analise Real - 1° semestre de 2018
Docente: Prof. Dr. Pierluigi Benevieri
Prova P3 - 29.6.2018 — Prova D

N° USP: Nome

Exercicio 1. (nota maxima 3) Escreva a férmula de Taylor de f(x) = e®"% com centro em zero e
ordem 3 (com o resto em forma de Peano).

Faca o exercicio sem calcular as derivadas de e®"*

, mas usando de uma maneira oportuna as
formulas de Taylor de e* e de senx. (Quem nao lembrar das formulas de Taylor de e* e de sen,
pode obviamente obté-las por meio da aboradgem tradicional, ou seja, calculando as derivadas).

Justifique porque o polindmio obtido e o resto constituem de fato a férmula de Taylor de ordem 3
da f.

Enfim, calcule f (0) diretamente da férmula de Taylor obtida.

Exercicio 2. (nota maxima 3) Uma sequéncia {a,} é chamada sequéncia de Cauchy se para todo €
positivo fixado existe 7 tal que para todo n,m > 7 temos |a,, —a;,| < €. Prove os resultados seguintes:
(1) Uma sequéncia de Cauchy é limitada.
(2) Uma sequéncia é de Cauchy é convergente a um limite finito (use o fato de que uma sequéncia
limitada possui uma subsequéncia convergente).

(3) Uma sequéncia convergente a um limite finito é de Cauchy.

Exercicio 3. (nota méaxima 3) Estude a convergéncia das duas séries seguintes:

) in4+cosn b) ilogn
“ ~ n® 4+ 2n — n?

Exercicio 4. (nota maxima 2) Usando oportunamente as propriedades da fungao logaritmo, prove
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que a serie

S

é divergente.

JUSTIFIQUE COM ATENCAO CADA PASSO DOS EXERCICIOS




