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Exercicio 1. (nota maxima 3,6) Considere as fungoes g(z) = /senz e h(z) = log (33 - ﬂ) a.) Escreva a

composicao f(x) = h(2-g(z)) e determine o dominio. b.) Determine a imagem de f, justificando a resposta. c.)
Em geral, dada uma funcao F' : I — R, dé a definicao de imagem de F'.

Exercicio 2. (nota méxima 3,6) Diga em quais pontos a func¢ao seguinte f(x) é derivével e calcule a derivada

(nos pontos onde existe). Em seguida, determine em quais pontos a funcao f’(x) é continua.

1
r?cos— x#0
fz) = x
0 =0

Exercicio 3. (nota méaxima 3,6) Dé o enunciado do Teorema de Weierstrass para as fungoes continuas. Em
seguida, use o Teorema de Weierstrass para provar a proposigao seguinte: seja f : (0,1) — R uma fung¢ao continua
tal que

lim f(x) = lim f(x) = 4o0.

ac—)Of( ) z%1f< )
Entao, f possui minimo absoluto.
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Exercicio 1. (nota maxima 3,6) Dé o enunciado do Teorema de Weierstrass para as funcoes continuas. Em
seguida, use o Teorema de weierstrass para provar a proposi¢ao seguinte: seja f : (0,1) — R wma funcao continua
tal que

lim f(z) = lim f(z) = —oc.

z—0 rz—1
Entao, f possui maximo absoluto.

Exercicio 2. (nota maxima 3,6) Dé o enunciado e a demonstracao do Teorema do valor médio (de Lagrange).
Em seguida, escolha um resultado que pode ser provado usado o Teorema do valor médio, escrevendo o enunciado e
demonstragao de tal resultado.

Exercicio 3. (nota maxima 3,6) Consideramos a figura ao lado. O triangulo T é
retangulo e é fixado, sendo a e b as medidas dos catetos. Chamamos retangulo inscrito em T
um retangulo cujos lados sao paralelos aos catetos de T e que tem um vértice na hipotenusa ¢

de T' e o vértice oposto no vértice de 90 graus de T. Determine, entre todos os retangulos ™~

inscritos em T' aquele de drea maxima. Diga porque nao existe aquele de drea minima.
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Exercicio 1. (nota maxima 4) Dé o enunciado do Teorema de Weierstrass para as func¢oes continuas. Em seguida,

use o Teorema de Weierstrass para provar a proposicao seguinte: seja f : (0,1) — R uma fun¢ao continua tal que
lim f(z) = lim f(x) = —oc.
z—0 z—1

Entao, f possui maximo absoluto.

Exercicio 2. (nota méxima 2,8) Calcule os limites seguintes:

Exercicio 3. (nota méxima 4) Sejam f : R — R uma func¢ao dada e T € R um ponto fixado. Prove que f é

continua em T se e somente se para toda sequéncia {x,} convergente a T temos lim, _,~ f(z,) = f(T).



