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Questoes | Nota
Q1
Q2
Q3
Q4

e Fista ¢é a prova da turma MAT0206. Por favor envie a resolucao na
area da disciplina no Moodle.

e Por favor, procure fazer uma prova organizada, escreva o enunciado
e indique claramente as questoes resolvidas . Justifique todas as
suas afirmacoes.

e A prova deve ser enviada em um arquivo do tipo pdf, com o titulo:
nome-do-aluno(a)-sigladadisciplina.

e O nome do (a) aluno (a) legivel deve também estar na prépria
prova. Se possivel, use uma copia deste arquivo.

e Resolva questoes totalizando, no maximo 10 pontos. Questoes
adicionais nao serao consideradas.

e O prazo para entrega ¢ até¢ as 13h. Nao havera tempo adicional
para digitalizacao e nao serao aceitas provas com atraso.



Questao 1. (4 pontos) Dizemos que a sequéncia (x,),en €
contrativa se existe uma constante 0 < C' < 1 talque

‘$n+2 - CUn+1’ < C’$n+1 - xn’:

paran € N

a)Mostre que toda sequéncia contrativa é de Cauchy (portanto conver-
gente).

b) Mostre que a sequéncia definida por: x; = 1/2, x4 = %(xf; + 3)

1/,..2
g(ajn+1 + Tp 1Ty +

para n € N é contrativa (Dica: Mostre antes que
22) < 1). paran € N.
¢) Sendo (z,, )nen a sequéncia definida em b), mostre que r = lim,, o0 @,

é raiz da equacao:x® — bz + 3.



Questao 2. (3 pontos) Seja f : A — Re (x,),eny uma sequéncia
de Cauchy de pontos de A.

a) Mostre que, se f : A — R é uniformemente continua, entao
(f(xn))nen é uma sequéncia de Cauchy.

b) O resultado de ainda é verdadeiro se f é apenas continua? Se sim,
demonstre. Se nao, dé contraexemplo.

c¢) Mostre que, se f é uniformemente continua em (a, b), entao ela pode
ser estendida para uma funcao continua definida em |a, b].



\x\3sin2% se x # 0,
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tao 3. t Dada a funcao: =
Questao 3 (3 pontos) Dada a fungao: f(x) { 0ser—0

a) Mostre que f é derivavel em R.
b) Mostre que f’ é continua em R.



Questao 4. (2 pontos) Seja f : RT — R definida por

flay= [

e g : R — R" sua inversa. Mostre que g(0) =1 e ¢'(z) = g(x).






