2% Prova de MAT-231- Algebra II para Licenciatura T48 - 17/06,/2021

Nome e NUSP:

Questao 1 (3.0) Sejam I = (3 — 1)Q[t] e I = (£ — 2)Q[t] dois ideais de Q[t] e considere os

anéis quocientes Ay = QI—Et] e Ay = Ql—g]
(a) Descreva os elementos de A; e Ag (justifique sua resposta).
(b) Mostre que A; tem divisores de zero enquanto que Az ndo tem divisores de zero.

(¢) Exiba um elemento invertivel em A;.
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Questao 2 (2.5) Seja A um anel. Dizemos que um elemento néo nulo x € A é nilpotente de

ordem 2 se z2 = 0.

(a) Mostre que se A for um dominio de integridade, entdo A ndo possui elementos nilpotentes

de ordem 2.
(b) Mostre que M 3(Q) tem elementos nilpotentes de ordem 2.

(¢) Suponha que A tenha unidade e seja z € A um elemento nilpotente de ordem 2. Mostre

que 1 — x é invertivel.
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Questao 3 (2.5) Considere o anel A = C[—1,1] = {f: [-1,1] — R continua } com as operagoes

usuais de adi¢do e multiplicacdo de funcoes.
(a) Mostre que A possui divisores de zero.

(b) Mostre que I = {f € A: f(—1) = f(1)} é um subanel de A. Tal conjunto ¢ um ideal de
A?



2% Prova de MAT-231- Algebra II para Licenciatura T48 - 17/06,/2021

Nome e NUSP:

Questao 4 (2.0) Encontre todos os subanéis de Zo;. Quais deles sdo ideais? Justifique sua

resposta.



