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Nome e NUSP:

Questão 1 (3.0) Sejam f : A −→ B e g : B −→ C dois homomor�smos de anéis.

(a) Mostre que a composta g ◦ f : A −→ C é um homomor�smo de anéis.

(b) Mostre que se g ◦ f for sobrejetor, então g é sobrejetor.

(c) Exiba homomor�smos f e g tais que f não seja sobrejetor, g não seja injetor mas que g ◦ f
seja um isomor�smo.
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Questão 2 (2.0) Seja f : A −→ B um homomor�smo de anéis onde A é um corpo. Mostre que

f ou é nulo ou um homomor�smo injetor.
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Questão 3 (2.5) Considere as seguintes funções:

f : C −→ C
a+ bi 7→ a− bi

g : Q [
√
2] −→ Q [

√
3]

a+ b
√
2 7→ a+ b

√
3

(onde Q [
√
2] = {a+ b

√
2: a, b ∈ Q } e Q [

√
3] = {a+ b

√
3: a, b ∈ Q }).

(a) Decida se f e g são homomor�smos de anéis (justi�que sua resposta).

(b) Para a(s) função(ões) acima que for(em) homomor�smo(s), descreva o seu núcleo e a sua

imagem.
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Questão 4 (2.5) Encontre os polinômios minimais dos elementos (justi�que sua resposta):

(a) 3
√
27;

(b) −
√
2
2 +

√
2
2 i;

(c) 1 + 2i.


