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P1 de Teoria dos ConjunLos - 2910412015

Faça os dois primeiros exercícios, além de mais dois especiflcados abaixo.

§.\ Questão L. Enuncze e esboce a d,emonstraçõ,o teorema da recursõ,o e mostre como

apli,caçao que a famíli,a dos conjuntos Borel'ianos d,a reta tem card'inali,dade 2' e que

a eri,stên,ci,o, de fun,çõe,s escolhn para toda famíJia nõ,o uo,zi,a de conjrt'n,to,s n,ão uazi,os

impli,ca que todo conjunto é bem ordend,ueL

\ Questão 2. Enunc'ie os resultad,os relat'iuos a cotnparo,çõ,o d,e ord,em ern a)-c).

Indi,que o que é uti,lizado nas demonstrações de cada 11rna e as di,ferenças entre as

três demonstrações,

a) Doi,s conjuntos bem-ordenados.

b) Doi,s ordi,n,ai.s.

c) Um conjunto bem ordenado e os ordi,nai,s.

Faça urn dos dois abaixo:

Questão 3. Enunci,e e proue o resultad,o necessd,r'io para mostrar) sern o Ar'íoma da

Escolha, que se a é um cardi,nal entõ,o eriste um card'inal B tal que 13 > a. Enfati'ze

onde o arioma da compreensão e o arioma da substi,tui,çõ,o sao necessá,r'ios.

,n--
-PQuestáo 4. De.fina tipo de ordem (order tAp"). Mostre que dada uma.famíli,a

nã,o enumerd,uel de conjunto fi,ni,tos. etiste r urn conjunto fi,ni,to e urna subfamíli,a

nõ,o enumerd,uel tal que cada do'is elementos di,sti,ntos da subfarníli,a tem r como

intersecçõ,o. E poro ad,aptar a d,emonstraçõ,o clo caso geral do L.-system lemma que

utili,za order type e comentar o que muda na demonstraçã,o geral.

Faça um dos dois abaixo:



+

Questão 5. Seja L um espl,ço ordenado li,near c.c.c sern pontos 'isolados taL que

todo subconjunto não uaz'io tem suprerno e ínfimo. Mostre que eriste um subconjunto

d,enso d,e card,inati,d,ad,e ( Nr Çue é d,enso em L. Uti,li,ze todas as condições li,stadas

(é para fazer um resultado qti,or do que o da li,sta n'Lesmo, para forçar reescreuer a

prouo, para este caso).

Questão 6. Sejo, X de cardi,n,ali,d,ade i,n,fi,n,i,ta e duas boo,,s ord'en,s .sohre el,e. Mostre

que eriste um subconjunto Y de X d,e rrlesma cardi,nali,dade tal que 0,s duas boas

ordens coi,nci,dem emY. Proue o caso erTL que o card,i,nal de X é regular e dêuma

ide'ia da prouo, para cardinali,dade de X singular.


