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“1. (Valor: 1.0 pontos) Se K = C(z1,z2,3) € kg = C(s1, 2, 53), considere g =
zi1z2 € K. Encontre G,. Se f = x1 + x2, mostre que toda permutagdo que fixa g
também fixa f e reciprocamente. Pelo que vimos em classe, devemos ter ko(f) = ko(g).
Mostre, diretamente, que g € ko(f) e f € ko(g)-

2. (Valor: 1,0 pontos) Sejam K = C(zy,xs), ko = C(s1,52) e g = x1 + 222 € K.
Mostre, calculando explicitamente, que z; e x5 estdo em kq(g) e conclua que K = ko(g).

3. (Valor: 2.0 pontos) Sejam H um subgrupo qualquer de G,, e u = 2123 - - z7. Se
g=) o-u
o€EH
mostre que H = &,.
4. (Valor: 2.0 pontos) Faga explicitamente a correspondéncia de Galois entre os

subcorpos de K/ky (onde K = C(z1, z2,23), ko = C(s1, S2, S3)) € os subgrupos de Gs.
Para cada subcorpo encontrado, dé explicitamente um elemento primitivo sobre kg.

5. (Valor: 2.0 pontos) Assumindo os resultados sobre grupos vistos em classe,
mostre que se f € C(z1,...,z,) é tal que a érbita de f sob &,, possui exatamente dois
elementos, entdo f = a + bv/A onde a,b € C(s1y---,8,) e b#0.

6. (Valor: 2.0 pontos) Seja f € C(zy,...,z,) uma funcdo tal que f & kq e tal que
existe um primo p para o qual

f(z1, ..., zn)P =g(x1,...,2,) € k.

Mostre que p = 2 e que f = byv/A, para certa b # 0 em k.

[Sugestdo: mostre inicialmente que existe uma transposi¢do o que ndo fixa f. Pondo
o - f = fa, temos f # fy. Mostre que fo = wf, para certa raiz p-ésima da unidade w.]



