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N1, (valor 2.0 pontos) Seja f(z) € Q[z] um polinémio de grau n > 2 e

K/Q o seu corpo de decomposiggo sobre Q, que podemos supor contido
no corpo C dos niimeros complexos. Mostre que f (z) é irredutivel se, e
somente se, quaisquer que sejam as rafzes a e £ de f (z) em K, existir

um o € Gal(K/Q) tal que o(a) = 8.

2. (valor 2.5 pontos) Seja @ C C um fecho algébricode Q e M = QNR.
(1) Se L/M é uma extensio finita com L # M, mostre que [L :
M) =2
(2) E verdade que todo elemento o € Q se escreve como o = a + bi
onde a,b € M?

- 3. (valor 3.0 pontos) Seja f(z) =z +3z+1 ¢ Qz] e K/Q o corpo

v

de decomposicéo de f(z) sobre Q (que podemos supor contido em C).
Encontre Gal(K/Q), todos os seus subgrupos e todos os corresponden-
tes subcorpos de Gal(K/Q) na correspondéncia de Galois. Para cada
subcorpo, encontre um elemento primitivo.

4. (valor 2.5 pontos) Sejam f(z) € Q[z] um polinémio irredutivel
de grau 5 e K/Q um corpo de decomposicio de f(z) contido em
C. Se o4,...,a5 denotam as cinco raizes de f(z) em K, sabe-se que

Q(a1, a2, a3) € K. Mostre que Gal(K/Q) = &s.



