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Exercicio 1. (nota maxima 2,5). Considere o conjunto

A:{1—3,nEN,n22}
2n

e estude os problemas seguintes. a) Prove que A é limitado. b) Determine o supremo e o infimo. ¢) Diga se
A admite maximo e minimo. (Justifique cada resposta.)

Exercicio 2. (nota méaxima 2,5). a) Dé a definigao de fungao injetora. b) Prove que é injetora a
funcio f:[0,4] — R, f(z) = 2 + 3z. (Justifique cada resposta.)

(Sugestdo: temos (pelo menos) dois métodos para provar que f é injetora: podemos usar
as propriedades do ordenamento de R aplicadas a f, ou podemos aplicar diretamente a
definigdo de fungdo injetora: se y é um elemento da imagem de f, entfo ...)

Exercicio 3. (nota maxima 2,5). a) Sejam dadas as funcdes f(z) = 22 +3z e g(z) = vz + 2. Escreva
a composigao go f e determine qual é seu dominio. b) Determine o conjunto dos z tais que (go f)(z) > x+1.
(Justifique cada resposta.)

Exercicio 4. (nota maxima 2,5). Calcule, se existe, o limite seguinte:
. 3+ 3% 4
lim —————.
z—0 x* — 2x
Explique nos detalhes todos os passos e como sao aplicados os varios resultados da algebra dos limites.

Exercicio 5. — facultativo (nota maxima 1,5). Dé a definicao de fungao decrescente. Prove que a
soma de duas fungoes decrescentes é uma fungao decrescente. Determine um exemplo de uma funcao que é
injetora, mas que nao é mondtona.
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Exercicio 1. (nota maxima 2,5). Considere o conjunto
1
A:{Q—, n €N, n22}
2n

e estude os problemas seguintes. a) Prove que A é limitado. b) Determine o supremo e o infimo. ¢) Diga se
A admite maximo e minimo. (Justifique cada resposta.)

Exercicio 2. (nota méaxima 2,5). a) Dé a definicdo de funcdo injetora. b) Prove que é injetora a
funcdo f:[0,3] — R, f(z) = 2? + 2z. (Justifique cada resposta.)

(Sugestdo: temos (pelo menos) dois métodos para provar que f é injetora: podemos usar
as propriedades do ordenamento de R aplicadas a f, ou podemos aplicar diretamente a
definigdo de fungdo injetora: se y é um elemento da imagem de f, entfo ...)

Exercicio 3. (nota maxima 2,5). a) Sejam dadas as fungoes f(z) = 22 +4x e g(z) = vz + 3. Escreva
a composigao go f e determine qual é seu dominio. b) Determine o conjunto dos x tais que (go f)(z) > x+1.
(Justifique cada resposta.)

Exercicio 4. (nota maxima 2,5). Calcule, se existe, o limite seguinte:
. 3x2 +1
lim —.
z—+oo /o4 4 223 — 1

Explique nos detalhes todos os passos e como sao aplicados os varios resultados da algebra dos limites.

Exercicio 5. — facultativo (nota maxima 1,5). Dé a definigao de funcao crescente. Prove que a soma
de duas fungoes crescentes é uma fungao crescente. Determine um exemplo de uma fungao que € injetora,
mas que nao é mondtona.
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Exercicio 1. (nota maxima 2,5). Considere o conjunto
5
Az{l—i—, n €N, n22}
2n

e estude os problemas seguintes. a) Prove que A é limitado. b) Determine o supremo e o infimo. ¢) Diga se
A admite maximo e minimo. (Justifique cada resposta.)

Exercicio 2. (nota méaxima 2,5). a) Dé a definicdo de funcdo injetora. b) Prove que é injetora a
funcdo f: [0,3] = R, f(x) = 22 + 4x. (Justifique cada resposta.)

(Sugestdo: temos (pelo menos) dois métodos para provar que f é injetora: podemos usar
as propriedades do ordenamento de R aplicadas a f, ou podemos aplicar diretamente a
definigdo de fungdo injetora: se y é um elemento da imagem de f, entfo ...)

Exercicio 3. (nota maxima 2,5). a) Sejam dadas as fungoes f(z) = 22 +5z e g(z) = v/ + 6. Escreva
a composigao go f e determine qual é seu dominio. b) Determine o conjunto dos x tais que (go f)(z) > x+2.
(Justifique cada resposta.)

Exercicio 4. (nota maxima 2,5). Calcule, se existe, o limite seguinte:
i xt 4+ 223 + 22
m-———.
x1—>0 x3 — 222
Explique nos detalhes todos os passos e como sao aplicados os varios resultados da algebra dos limites.

Exercicio 5. — facultativo (nota maxima 1,5). Dé a defini¢ao de fungao crescente. Prove que a soma
de duas fungoes crescentes é uma fungao crescente. Determine um exemplo de uma fungao que € injetora,
mas que nao é monotona.
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Exercicio 1. (nota maxima 2,5). Considere o conjunto

1
Az{Z—F,nEN,nZQ}
2n

e estude os problemas seguintes. a) Prove que A é limitado. b) Determine o supremo e o infimo. ¢) Diga se
A admite méximo e minimo. (Justifique cada resposta.)

Exercicio 2. (nota méxima 2,5). a) Dé a definicdo de funcao injetora. b) Prove que é injetora a
funcdo f : [0,5] — R, f(x) = 22 + 3z. (Justifique cada resposta.)

(Sugestdo: temos (pelo menos) dois métodos para provar que f é injetora: podemos usar
as propriedades do ordenamento de R aplicadas a f, ou podemos aplicar diretamente a
definigdo de fungdo injetora: se y é um elemento da imagem de f, entfo ...)

Exercicio 3. (nota maxima 2,5). a) Sejam dadas as fun¢oes f(z) = 22 +5z e g(z) = /z + 4. Escreva
a composigao go f e determine qual é seu dominio. b) Determine o conjunto dos x tais que (go f)(z) > x+1.
(Justifique cada resposta.)

Exercicio 4. (nota maxima 2,5). Calcule, se existe, o limite seguinte:

. 212 — 2
lim .
r——00 \/4g? — 323 + 1

Explique nos detalhes todos os passos e como sao aplicados os varios resultados da algebra dos limites.

Exercicio 5. — facultativo (nota maxima 1,5). Dé a definicao de fungao decrescente. Prove que a
soma de duas fungoes decrescentes é uma fungéo decrescente. Determine um exemplo de uma funcao que é
injetora, mas que nao é mondtona.



